Vzijemna poloha dvou piimek v roviné
Z planimetrie vime, Ze ptimky v roviné mohou byt:
1. rovnobézné riizné - nemaji spoleény zadny bod

2. rovnobézné splyvajici - maji spoleéné vsechny body

3. ruznobézné - maji spoleény jeden bod, ktery se nazyva prasecik
Mame-li zadané dvé primky pomoci jejich rovnic, k urceni jejich vzajemné polohy je tieba vyfesit soustavu
rovnic, kterd je tvofena dvéma zadanymi rovnicemi primek. Na zakladé poctu feSeni této soustavy, je mozné
urcit vzajemnou polohu zadanych piimek. Pocet fesSeni dané soustavy, odpovida poctu bodu, které maji dané
primky spolecné.

a) dvé primky vyjaddiené v parametrickém tvaru
Necht’ jsou dany piimky

P X=x,+tu, q: X=Xp+sv,
y=y +ttu,;teR y=ygtsv,;seR.

Urcit jejich vzajemnou polohu nyni znamena urcit vlastné parametr ¢. Toto je mozné provést pomoci metody
porovnavaci, tedy:
Xy+tu, =xg+sv,
Yyqtiu,=ypgtsy,
Pocet feSeni této soustavy rovnic urcuje pak pocet spoleCnych bodi, které pfimky maji a tim i jejich polohu.
Soutadnice praseciku v ptipadé riznobéznych piimek lze urcit dosazenim parametru ¢ do parametrického
vyjadieni ptimky p resp. dosazenim parametru s do parametrického vyjadfeni pfimky q.
Geometrickd interpretace:

1. primky jsou rovnob&zné rizné - vektory (ux Uy, ) a (vx; v, ) jsou rovnob&zné
2. primky splyvaji - vektory (ux Uy, ) a (vx; v, ) jsou rovnobézné a navic bod [x 4 V4 ] lezi na
primce g, resp. bod [x B Y B] lezi na pfimce p
3. pfimky jsou riznobézné - vektory (ux su y) a (vx; v, ) jsou riznob&zné
Priklady:
Rozhodnéte o vzajemné poloze ptimek p a g:
1. p: x=2+¢, y=4-3t;teR aq: x=1-2s, y=—-1+6s;5€ R,
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2. prx=2+¢t, y=4-3t;teR agq: x=—1+5s, y=13—5s;seR,

3. ppx=2+t, y=4-3;teR aq: x=-3s5, y=5-25;5€R.

b) jedna piimka dana parametricky, druh4 piimka dana obecné
Necht’ jsou dany pfimky

D Xx=x,+tu, q: ax+by+c=0
y=y +ttu,;teR

Urcit vzajemnou polohu téchto pfimek je mozné pomoci dosazovaci metody: parametrické vyjadieni x a y
dosadime do obecné rovnice druhé piimky:
a(x 4 Ftu, )+ b(y R )+ ¢ =0, ¢imz dostavame jednu rovnici pro jednu neznamou - pro ¢. Pocet kofent této
rovnice urci i pocet spolecnych bodti danych dvou pfimek a tim i jejich polohu. Soutadnice pruseciku v pfipadé
riznobéznych primek lze uréit dosazenim parametru ¢ do parametrického vyjadieni piimky p.
Geometricka interpretace:

1. primky jsou rovnobézné rizné - vektory (ux su y) a (a; b) jsou kolmé, tj. jejich skalarni soucin je
nulovy

2. ptimky splyvaji - vektory (ux su y) a (a; b) jsou kolmé, tj. jejich skalarni soucin je nulovy, a bod
[xA; yA] lezi na piimce ¢

3. pfimky jsou rtiznobézné - vektory (ux;u y) a (a; b) nejsou kolmé, tj. jejich skalarni soucin neni

nulovy



Priklady:
Rozhodnéte o vzajemné poloze ptimek p a ¢:
1. pr x=1-2¢t, y=-3+3;teR aq: 3x-2y+1=0,

2. prx=1-2t, y=-3+3;teR aq: 3x-2y-9=0,
3. ppx=1-2t, y=-3+t;t€R aq: 3x-2y-9=0.

¢) obé piimky dané obecné
Necht’ jsou dany piimky

pax+by+c =0 q: ayx+b,y+c, =0
Urcit vzajemnou polohu danych piimek je mozné feSenim soustavy danych dvou rovnic o dvou neznamych - x a
v, tedy soufadnicich mozného priseciku. Pocet feSeni této soustavy rovnic urcuje pak pocet spolecnych bodu,
které ptimky maji a tim i jejich polohu.
Geometrickd interpretace:
1. primky jsou rovnobézné rizné - normalové vektory (a1 ; bl) a (a2 ; bz) jsou rovnobézné, tj. plati
(al;bl)zk(az;bz), kde k€ R, anavic ¢, # kc,

2. ptimky splyvaji - normalové vektory (al;bl) a (az;bz) jsou rovnobézné, tj. plati

(a1 ; by ) = k(a2 ; b, ), kde k € R, anavic ¢, = kc, (prvnirovnice je k-ndsobkem druhé)
3. pfimky jsou riznobézné - vektory (a1 ; bl) a (a2 ; bz) jsou riznob&zné

Priklady:

Rozhodnéte o vzajemné poloze ptimek p a g:
1. p: 2x-5y+2=0 aq: 4x-10y+1=0,
2. p: 2x-5y+2=0 aq: -6x+15y-6=0,

3. p: 2x-5y+2=0 agq: 4x+10y-3=0.



